ANALISI MATEMATICA 2, - LEZIONE 10

DERIVATE SECONDE

Sia g D—-K cown DQHZM'Q, Dvoe K, PuNJE adnmo ou D.
Se ‘g ¢ dewvalle At ww avdonmo ol K, oo
Po/\nio.ww Auedcs e A nva X PMEKO,QA‘Q\l g
oo o oo valte St vahRe. Nel cano Ro Mamo
2 /o ) .
4+ olice. DERIVATA PARZIALE SECONDA i € anpdlls o X; e %
Vasru'a oo %Q\imo\icx A2 (A Oﬁemg,ol\uo W davala
Pon,t{o&; MCoMnAL g M o oo A,O_C_Cog/Q‘&.e_ Lo
ve. maXnoce mxm dulta, HESSIANA Jdi ¥
i %qxga :\?><4><16Q T JE><4><¢§<T’3 -
oD £t Bud®

H £(?;> =

£xmx;&a WEx ><£>—<:>3 noe TEx >.<6<’3

o
~mn

I govenote R dwrevdl "R i, o § .
AOMmo AlVerme owvne & MeCLMmalio XeMusn Comlo
Fer A teonae. Y ‘g. e MLWQLQMR—
Ao e poloe Vole 52)‘-&%)\&08,&\%%0_ 2
i XaX cone Ra omatuc HJ\2 < 2 matwme Troce |

TEOREMA | (SCHWARZ)

HNa A v Lmnalemma OJ(“'J-O = \Rm Se §e CE-C’AO Omia.

‘$ & Ada . e vole o T R e dubuvale VQJL’:ECQQ,‘
P 2 NDeComAL AOMO  COMT A mus am A olloa

¥x,eA -gxixj(;;)::?xjxi(;;) P 1€ 2, J€M,




ESEMPIO
e Sia £(x,‘a\=xlé%€ C'LCR% Qlona R AiveXs

PQJLE e P e NOMO

2% (eip)= axed %% (xig) = D>t
etz . o\ veia PQJLECQ,QA MCoMmA L homo

oF (%x,9)= 2% oF x,4)=6X Sel

ox* & X
Pl g i 4
—ax—-aa_(xl'a\= oxe W‘(XI®= Ix’e

TEOREMA | (FORMULA DI TAYLOR DI ORDINE 2)

e £:D—=R cow DR »ra %o purde snframo & D
Se g & Clam e anmlonmo oo o oNoo PQ«._;{—'Z
PRV =Tz () + O (IR-XN%)

clove
T, 2R = 86 + VR X-K> + 5 <HR)(R-2), K30
& ¢ POLINOMIO DI TAYLOR DI ORDINE 2 ok £ £m .

o, SiaL 150 ,B, RNCD 2 pw R#xe MUV = —“;_‘_’:_(‘1“
Commduuomme R Pumzonme QB;LGZ‘D Ny

(-2 )3 L— QD)=LK+ xT).
Per R formula o Toylon e Qumaiomd im 4 vouicksil
Q%)= Q0 + Yoy £ + 2 PIo) F+o(xT) (e
Ora. @ =K(%,) . Ino¥ra -
Q)= e R 7)) = 2 LE R4 T) 05
Cort PO)=<VRED),T>.



Cort @'(0)=< H &, &>
Povamdo X =[7% lle (1) A Sha ?ij 2 rostckumolo
X gaprernionms Taovdli ol cg(o\,cg'(o\, @' (©) A () M e,
P(R)=R(R) + <VRED, %we

+ 7 <HLED X5 T, 4 o (IRZI7)
da. au Ra . ]

OSSERVAZIONE

€ poemomuio dr Tagler T, +(X) £ mmico

Se P & um pemomuo de L guodlo Tale Onn
RXD= PR + o (IR pLe X =X,

oo, P(X) =Tz (X).

ESEMPI
¢ Sia X(x.g\ba'— 2 (&,‘3Q=(4,1§ o ora.

VRGD= (-4, = VEU.D = (-2, =
2y 4

X3 z -1
Héx,g\{_ji C’;} =>H¥(4.13=[j o]




€ Cﬂbuhu.d& ;LQ, \DOQJ:W\O'\N\A)O R Taé,\,s—(, A o e 2
o X(K|3\=-?2— i (4,2) €

—E(Xléb;_ 2+ 4(‘21'{3 ) (X")‘ )‘6-'2\)>

b =1 | x-A
1 _ -
Tz <[—4 o](‘a—l  0<~4,372)>

= 2-2(x=-)+ (3-2) + 2(x -4 = (x=1) (4-2).

- Sda X(K|3\=€%CMCX3 . (xo,uSO):(0,0) Q/QLO’LQ

e L A+ Xg +0(x4) e ConX)=4-— §L+ O(x)
2 quumals

CX%CO';(Q: (z\ + »(3 + O(X'a'» (4 — iL + o(xa)\>

= A+xy -2 - —f&+ o(x4) + o(x)
O(X\@ \"“"d"" __i_,o per (x,4)— (0,0)
=4 +X‘a——— + O +4Y) 7 T =«\+x*3—;
et
pule Az X (70 € wipr L Qlona
o(xXy®) o(x‘*‘a(b))_ 9 —
Xy ‘( ) g O pu XiH—(0,0)
— O
f(“”’ >C9': Ga)m(a)})mmtox;
Com Ty im (0,0) Pomiatmo ad erQt\m\o\o oo

A owe é“a'ceo(xz—4 o xg——+o(>< +‘ér) 2O
x4d>—~(0,0) (><1+t§3’3 Gd>00)  (x*HyH)*




PUNTI DI MASSIMO/MINIMO

Sia £:D-R com Ds R e aa X.eD.

X, A Aice PUNTO DIMASSIMO (MINIMO) i § 2w D e
¥XeD i(?)(é)g&;s.

3 e Sce. PUNTO DI MASSIMO (MINIMO)RELATIVO Ae

In>0: ¥R eDaB(T), f.(x)f)?@ﬂ

TEOREMA | (FERMAT pec m>)

Sia %:D-*R com DER™ 2 Mo %, purdo AmXeamo

s D. Se § & Permtiahile do 3G 2 3 4 am
pumto oM Muax/evum 2elaXivo alorg VR(XD=0O
oania 3, & os PUNTO STAZIONARIO ou §. 2 ema

i, Vecheamo i Cono A % miainme nelstivo
Dako e % £ e Apullo Ladanimo A D
An>0: ¥xe Bx) e D, {60z T,
Sia TeR™com [Tl=4 = corvroleamo Ra Lunzionme
(- 3 @A) — L (Ko + X))

Tale K_um.?:(om aons . Vowelhile Ha sum PkwT.Co ol
teuoanone Ao fivo s X=0€ (-, 0) < R 10 Towrnma.
A Fewmall @Q(O=0O da cux

0= (D= 2L TTY)| = VRG>
SCL%Q)c,MD\o fLr=eJ peL = 4,...,&\(\. A‘Vm.c’/%_
O=<VE(X,) €;>= %—S&Q
J
¢ dumgue VE(X,)=O!




ESEMPI

. | pude Maziomars o @(x»@:xzug‘ NOMO

vgtx'%) =<2><J 9‘}6'\ ; (OIO> = (X )‘3'\___ (OIO) .
Do¥o e

Llxg) = X+ 4z £(0.0)=0

W pudo Meziomanso (00) £ e punlo o
s o cumotuko .
Comndnromdo gxy)=- £y AL pudo Meiomano
umame (O,0) < quenNe volla € Pundo & U
U O andids.

QU =- x4 € gS)=0

Pmobo?ofou.
2 trico

Pa)lobo%to{k.
e trico

o | pudlc Mazioman: o Rx4)=X"—¢ romo
V?(Xﬁ@=(?_s< ,—'b&\; 00) =t (x4)=(00).

NoKianmo Cu R(0,)=0 e § & comubtme vokons pordhive

2 e VL Aw O%/\u xdon Mo A (0,0).

(00) Mo & M L buailo S MM Imo ME Ol (Wulainmo

SF _

Pwlobo?ofdk
ek

Sia. X, mmw 'PquCc Lo ol D. bRl
%o M e PUNTO DISELLA Are V(D=0 =

V>0 4%,,%;, € DABRXY) £(743<£0_<;3 2 :@&’Z‘»:QGZ;‘).



